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Pourquoi la Fondation Mathématique
Jacques Hadamard ?





Une œuvre immense...

• fonctions analytiques ; croissance des fonctions entières ;

• fonction ζ, séries de Dirichlet, applications arithmétiques ;

• théorie globale des systèmes dynamiques et des flots
géodésiques ; géométrie à courbure négative ;

• équations intégrales ; fonctionnelles ; calcul des variations ;

• équations aux dérivées partielles ; problème de Cauchy,
propagation des ondes ;

• varia : algèbre, géométrie élémentaire, mécanique,
enseignement, ...
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Ses articles et mémoires sont pour l’essentiels rassemblés dans :

Œuvres de Jacques Hadamard. Tomes I-IV.

Comité de publication des œuvres de Jacques Hadamard :
M. Fréchet, P. Lévy, S. Mandelbrojt, L. Schwartz.

Editions du CNRS, Paris, 1968.



Poincaré : ...contributions considérables et de premier ordre.



Une œuvre immense et dont l’influence a été considérable

• 1888 — 196.

• Pour inventer, il faut penser à côté, c’est-à-dire qu’il est
important pour celui qui veut découvrir de ne pas se confiner à
un seul chapitre de la science, mais de se tenir au courant de
divers autres.

• Après avoir commencé un travail sur un certain ensemble de
questions et voyant que plusieurs auteurs s’étaient mis à suivre
cette direction, je l’ai souvent abandonnée et j’ai cherché
quelque chose d’autre.

(Extraits de Essai sur la psychologie de l’invention dans le
domaine mathématique, 1949–1959)
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Premier et dernier articles

• 1888 : Sur le rayon de convergence des séries ordonnées
suivant les puissances d’une variable. CRAS, Paris, 106 2, 259.

f (z) :=
+∞∑

n=0

anzn.

R−1 = lim sup
n→+∞

|an|1/n.

• 1955 : Extension à l’équation de la chaleur d’un théorème de
A. Harnack. Rend. Circ. Mat. Palermo, (2), 337 - 346.

Théorie du potentiel « parabolique », poursuivie par Doob,
Moser,...
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• 1896 : Sur la distribution des zéros de la fonction ζ(s) et ses
conséquences arithmétiques.

Bulletin de la Société Mathématique de France, 24,199-220.

π(x) := |{p premier ≤ x}| ∼ x
log x

.

On définit, pour R(s) ≥ 1,

ζ(s) :=
+∞∑

n=1

1
ns .
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Remonte à Euler, Dirichlet, ...

Riemann (1859) : prolongement analytique, rôle des zéros
complexes de ζ.

Stieljes avait démontré conformément aux prévisions de Riemann,
que ces zéros sont tous de la forme 1/2 + ti (le nombre t étant
réel), et il n’a même pas été établi que la fonction ζ n’ait pas de
zéro sur la droite R(s) ≥ 1. C’est cette dernière conclusion que je
me propose de démontrer.
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Remonte à Euler, Dirichlet, ...

Riemann (1859) : prolongement analytique, rôle des zéros
complexes de ζ.

Stieljes avait démontré conformément aux prévisions de Riemann,
que ces zéros sont tous de la forme 1/2 + ti (le nombre t étant
réel) ; mais sa démonstration n’a jamais été publiée, et il n’a même
pas été établi que la fonction ζ n’ait pas de zéro sur la droite
R(s) = 1. C’est cette dernière conclusion que je me propose de
démontrer.



• 1911 : (avec J. Kürschák) Propriétés générales des corps et des
variétés algébriques.

Chapitre I 10 de la version française de l’Encyclopédie des
Sciences Mathématiques, d’après l’article allemand de G.
Landsberg.

Nombreux ajouts et éclaircissements relativement à l’original
allemand.

Notamment présentation synthétique de la théorie des
nombres p-adiques et des simplifications qu’elle apporte à la
théorie de la ramification.



• 1911 : (avec J. Kürschák) Propriétés générales des corps et des
variétés algébriques.

Chapitre I 10 de la version française de l’Encyclopédie des
Sciences Mathématiques, d’après l’article allemand de G.
Landsberg.

Nombreux ajouts et éclaircissements relativement à l’original
allemand.

Notamment présentation synthétique de la théorie des
nombres p-adiques et des simplifications qu’elle apporte à la
théorie de la ramification.



• 1911 : (avec J. Kürschák) Propriétés générales des corps et des
variétés algébriques.

Chapitre I 10 de la version française de l’Encyclopédie des
Sciences Mathématiques, d’après l’article allemand de G.
Landsberg.

Nombreux ajouts et éclaircissements relativement à l’original
allemand.

Notamment présentation synthétique de la théorie des
nombres p-adiques et des simplifications qu’elle apporte à la
théorie de la ramification.



• 1911 : (avec J. Kürschák) Propriétés générales des corps et des
variétés algébriques.

Chapitre I 10 de la version française de l’Encyclopédie des
Sciences Mathématiques, d’après l’article allemand de G.
Landsberg.

Nombreux ajouts et éclaircissements relativement à l’original
allemand.

Notamment présentation synthétique de la théorie des
nombres p-adiques et des simplifications qu’elle apporte à la
théorie de la ramification.
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Constitue un exemple fascinant de style tardif en
mathématiques :

... a series of relatively discrete but highly wrought fragments
or episodes...

His late works are a form of exile from his milieu.

Edward Said : Thoughts on Late Style. London Review of
Books, Vol. 26, no. 15, 5 August 2004.
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• Longue vie !

• Pour inventer, il faut penser à côté, c’est-à-dire qu’il est
important pour celui qui veut découvrir de ne pas se confiner à
un seul chapitre de la science, mais de se tenir au courant de
divers autres.

• Après avoir commencé un travail sur un certain ensemble de
questions et voyant que plusieurs auteurs s’étaient mis à suivre
cette direction, je l’ai souvent abandonnée et j’ai cherché
quelque chose d’autre.
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